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GeoGebra jest bezptatnym, jednym 1z najbardziej popularnych
programow do nauki i nauczania matematyki.

W szkole GeoGebre mozna wykorzystywac jako oprogramowanie do
tworzenia ciekawych prezentacji réznych poje¢ matematycznych, wizualizacji
twierdzen, definicji czy rozwigzan zadan (np. z parametrem). GeoGebra to
program, ktory operuje punktami, prostymi, okregami, wielokgtami czy
wektorami. Mozna wprowadzaé¢ tez wzory réznych funkcji wyznaczaé¢ punkty
wspolne wykresow czy miejsca zerowe. To tylko niewielka cze$s¢ mozliwosci
tego programu.

Ponizej przedstawiam kilka zdje¢ apletow oraz adreséw stron
internetowych, na ktérych mozna je znalezé. Sg to programy wykonane w
GeoGebrze, ktdore mozna zastosowac na lekcjach przy realizacji zagadnien z
geometrii analitycznej

Osoby, ktore chcg zainstalowaé GeoGebre na swoim komputerze znajdg
to oprogramowanie na stronie: www.geogebra.org

Opracowat:

Piotr Leszczynski


http://www.geogebra.org/
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1. Aplet ten pozwoli uczniowi zrozumie¢ zwigzek wzoru na odlegtos¢ dwdch
punktéw z twierdzeniem Pitagorasa

https://www.geogebra.org/m/DpxVShra

A= (z.ﬁl :y.i) B = (:BB: yB}

AB| = (xp—x4)? + (yp — y4)?

[AB| = /(11— (8))* + (9 — (8))*
[AB| = \/(8)* + (6)*

|AB| = 10
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Wapdlrzedne punktéin molesz wpisad ponitej
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2. Aplet wizualizujgcy wspétczynnik kierunkowy prostej w postaci ogdlnej oraz
jedng z metod wyznaczania rédwnania prostej przechodzacej przez dwa

dowolne punkty.

https://www.geogebra.org/m/BYfsUKVX

by V 'f:; Rownanie prostej przechodzacej przez
8 punkty A i B.

M= (0.7)

Yy —ya=alx—z,)

| Viy=2x+T7
v

M = (0,7)
Ustaw odpowiedreio punkty lub wpisz ich wepitrzgdne,

K = (—3.5,0)



https://www.geogebra.org/m/DpxVShrq
https://www.geogebra.org/m/BYfsUKVX
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3. Aplet pozwalajacy zrozumie¢ uczniowi zwigzek miedzy wspdtczynnikami
kierunkowymi dwéch prostych réwnolegtych oraz znaczenie wyrazu
wolnego prostej, ktédra ma przechodzi¢ przez konkretny punkt.

https://www.geogebra.org/m/xdEqnHSF

T v /% PROSTE ROWNOLEGLE

Wpisz réwnanie prostej k.

Ustal wapdtesynniki prostej rdwnoleghej
przechodzqeej przez punkt P

4. Aplet pozwalajgcy zrozumieé uczniowi zwigzek miedzy wspdtczynnikami
kierunkowymi dwdch prostych prostopadtych oraz znaczenie wyrazu

wolnego prostej, ktédra ma przechodzi¢ przez konkretny punkt.

https://www.geogebra.org/m/U5XdKrZ3
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PROSTE PROSTOPADLE

Wisz rdwnanie prostej k.

Ustal wapdtczynniki prostey prostopadie)
- przechodzqeej prees punkt P



https://www.geogebra.org/m/xdEqnHSF
https://www.geogebra.org/m/U5XdKrZ3

Zastosowanie GeoGebry na lekcjach matematyki - GEOMETRIA ANALITYCZNA

5. Aplet pozwalajgcy lepiej zrozumiec uczniowi pojecie wspdtrzednych wektora

oraz jego dfugosci.

https://www.geogebra.org/m/WswvkWqU

¥ % | Ustal wspéfrzedne pocztku (A) i korica (B) wektora.
A=(2,7) B=(9, 2)
E = [-BH = L4y Yur— !.-',1]

1’ ' - V] a8 = [7,-5]

iy = [7,0] iy, = [0, —5]

V| 1AB| = /(x5 — o) + (ys — ya)?
p ° |AH| = 8.6

Mozesz ustalic wspoirzedne punkiéw A § B

B I - prreciggajge je w dowolng migjsce
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Opracowst: Fiotr Leszcz)riski

6. Aplet obrazujgcy okrgg w uktadzie wspdirzednych o danym srodku i
promieniu oraz jego rownania w postaci kanonicznej oraz ogolne;j.

https://www.geogebra.org/m/hymQVmVt

/y Pokaz ok ' .
) Pokaz okrag ROWNANIE OKREGU
Wpisz lub ustal wspétrzedne srodka
okregu oraz promien r.
a=1 ;1
b=3 ——
r=g r;ﬁ
V| (z—1)" 4 (y — 3)* = 36
' S = (1,3) r =6
— v 2?4+ y? — 2z — 6y = 26
Opracowat : Protr Leszezyiski



https://www.geogebra.org/m/WswvkWqU
https://www.geogebra.org/m/hymQVmVt
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7. Aplet obrazujacy okragg w uktadzie wspétrzednych o danym réwnaniu oraz
styczne do tego okregu przechodzace przez dany punkt (o ile styczne takie
istnieja)

https://www.geogebra.org/m/HcprZz4Me

. K I/ f-:[_ Ustal wspoltrzedne punktu P
oraz réwnanie okregu.

(x+17+(y-3)*=5

Yr=22

(vk: y=05x4+6
l: y=2&x

B =(1,2)

Ustal wspoltrzedne punktu P
oraz rownanie okregu.

|

(x+ 172+ (y-32=25

Yr=s

vy =—1.33z+10

A = (3,6)
B = (3,6)



https://www.geogebra.org/m/HcprZ4Me

